
5.2 Primitives usuelles

Trouver des primitives revient à effectuer l'opération inverse de Ia dériratic"
tableau donnant les dérivées des fonctions usuelles, on déduit donc un tabler
primitives usuelles.
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e* e'ic
_! lnlrl +c
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'' -cosr*c
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Exemple L7. Soi't f (r) : 3r2 - rl' l2e" ' Une pTim'it'iue de f est

F(") : tr3 - ln lrl l2e*

et toutes les prim'it'iues d,e f sont d,e Ia forme G(") -- 13 - h lrl *2e* *c arec c €

De plus,

t,
2

r (t)dt

En utilisant la formule de dérivation d'une fonction composée, on déduit du t

précédent des primitives plus générales, valides pour toute fonction dérivable u

f F
LLteu eu*c

u'
1t.

Inlul +c
u'sinu -cosu+.c
u,'cosu, sinu * c

u'uo (a + -l) j¡u"+r ¡ c

: F(2)-F(1) :G(2)-G(1) :lrt -lnlzl +2e'll

: (8 - 1) - (h 2 -InL) l_2(e2 - "') - 7 -ln2 * 2e2 - 2e-

Exemple 18. Soi,t f (r):2(r+1)' -sin(2r- 1) + 3l$r+4).Alors, une pn

de f est 
F(") :?rr+ 1)' +)cos(zr + L)+ f r" l5r + al
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5.3 Exercices

lExercice 51. 1. Préciser
\

r@) --

si les fonctions

5r2 -7r *9
f ef g données par

5r2 - L6r *-L2
g\tJ) : 

Zr _ L3r-L
sont des primitives d'une même fonction sur -I : 11, +*[
2. Préciser si la fonction

u

est une primitive sur 1 : [1, +-[ de Ia fonction

'f 
(ø) : -4r-2 + -lor + trtu)- 

@'+Jr-t)z
Exercice 52. Donner une primitive de la fonction / sur l'intervalle I dans les cas

suivants.

t. f (") -- tr4 -2r3 -3r2 I3r - 1 sur 1: lR'

2. f @) :31r'2 sur .I :]0, +oo[

3. f @) -- -4lrt sur ,I :l - oo,0[

a. f @) : rlJ'sur 1 :lo, +oo[

5. f(r) : (2r+ l)t sur 1 : lR'

6. f (r) : r(r2 + 1)' sur 'I : lR

7. f (r) - r - --i- sur ,[ :] - 1/3, +oo[
q3r-l1)2 J t

4r2
8. /(") : Guî ,), 

sur 1 : [0, +oo[

g. f @) :21\Æ - r sur .I :] - oo, 1]

L0. f (r):2rlJF=l sur 1:] - oo,-11

Exercice 58. Donner une primitive de la fonction / sur I'intervalle -I dans les cas

suivants.

t f@) : sinlçcoslr sur'I : IR'

z. f@) : tanr sur ) - n 12,r l2l
3 f (r) - Llcos2(r) sur 1 --l0,rlal

UE
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a. f@) : IIQ- z) sur / :l - *,1[
s. f ("): (4r +2)l@2 * r * 1) sur IR

6. I @) - In(r) lr sur 10, +*[
7. f @) - "3r-5 

sur -I: IR

8. f (") :3tre*'-3 sur 1 : IR

g. f @) : sr/* f 12 sur -I :]0, +oo[

Exercice 54. Donner une primitive des fonctions données par les formules suivantes
sur un intervalle -I aussi grand que possible, que I'on précisera.

t.f("):tr4-5r3-r-L
z. f @):Ll12 +21'ß"
3.f@):(r+1)'
a. f @) -- 4r(r2 + 3)'

512
5. r@) :
6. t@) :
7. r@) : JÚ=

12. f (r) -- 
lnr
r

L3. f (r):tanr
ta. f @):

sinr * cosr

(zrz + 7)3

3

S. /(") : (sin2 r - Ssin u * 8) cos r
9' f @): sin r cos4 r
10. f(r):Ll@r-L)
Ll. f (r\ : -2'* L

r'\' 
12 Ir-2

4r-L
r

slnr - cosr
15.f(r)-3"-2æ*5
L6. f (r): (r3 *I)e*a+a*+r
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Exercice 55. Calculer les intégrales suivantes

I, L I, I,'
3 5

L
dt
---=

tõ

dt

ffiI- A*dt J (4t'-5t-r)dt K:

M -- ft t""'dt P - [' =2-at Q: ["'' rsinú(cos t)2dtJo Jo 3ú+1 " Jo

Exercice 56. 1. Soit /(r) : 12 * 1. Calculer I'aire de Ia partie du plan définie par

0(r(3 0(s</(')

2. Soit f @):Ilr'. Calculer l'aire de Ia partie du plan définie par

-5<r(-1 0(y</(")
Exercice 57. (*) Calculer les intégrales suivantes en utilisant I'indication.

,= I, 1 ¡z

t
t2 +3t+2

2* -t+5

,: 
lo'

dt
1

,: 
ln't,

dt

1 tt *t 
d,

4t2 -9
K dt(t-2)(t+t)z

Indication : Pour calculer -I, mettre la fraction dans I'intégrale sous la forme

AB
t+I t-l

Pour calculer J, mettre la fraction dans l'intégrale sous la forme

AB
t+r+ u2

Pour calculer K, mettre la fraction dans l'intégrale sous Ia forme

P(t\+ A + B
\ / 2t-3 2t+3

où P est un polynôme. Enfin, pour calculer -L, mettre la fraction dans l'intégrale sous

Ia forme ABC
t- 2-¿+1-(¿+1),

4T


